Budynki Titsa, lista 5

. Zakladamy, ze X jest budynkiem w ktérym kazdy panel lezy w skonczenie wielu pokojach, zas G <
Aut 4 (X) domknieta podgrupa dzialajaca, tranzytywnie na zbiorze Ch(X) pokoi budynku X.

a) Udowodnij, ze dla kazdego s € S istnieje liczba ¢4 taka ze kazdy panel typu s lezy w gs+ 1 pokojach.

b) Udowodnij, ze jesli mg; jest nieparzysta, to gs = g:.

¢) Udowodnij, ze miara Haara stabilizatora pokoju nie zalezy od wyboru pokoju.
. Niech (W, S) bedzie grupa Coxetera; dla kazdego generatora s € S wybierzmy liczbe calkowita dodatnia
gs (wybieramy tak, by dla mg nieparzystego ¢s bylo réwne ¢;). Algebre H okre$lamy jako taczna, algebre
z jedynka, zadana, przez generatory (Ts)ses i relacje T2 = qq -1+ (qs — 1) - Ty, (TsTy)™st/% = (TyT,)™/2.
Udowodnij, ze otrzymana algebra jest algebra Heckego rozwazana na wykladzie. [Wspélezynniki mozna
bra¢ z Z lub z C, wedle uznania.]
. Uogolnionym m-kqtem nazywamy spojny dwudzielny graf o srednicy m i systolu 2m, w ktérym z kazdego
wierzcholka wychodza przynajmniej dwie krawedzie (systol to dlugo$é najkrétszego zamknietego cyklu).
Udowodnij, ze budynek o grupie Weyla (s,t,| s2,t2, (st)™) jest uogdlnionym m-katem. Czy jest tez
odwrotnie?
. Udowodnij, ze w grubym (walencja kazdego wierzcholka > 3) uogdlnionym m-kacie wierzcholki tego
samego typu maja rowne walencje. Jesli ponadto m jest nieparzyste, to wszystkie wierzcholtki maja
taka, sama, walencje. (zakladamy m < o0)
. Niech (B, N) bedzie BN-para w G, T C S. Niech Ny = a~}(Wr). Pokaz, ze (B, Nr) jest BN-para w
Pr.
. Niech b bedzie pokojem X, A apartamentem zawierajacym ten pokdj. Udowodnij, ze odwzorowanie
Po,A: X — My bedace zlozeniem m, 4 i jedynego izomorfizmu A — Xy posylajacego b w 1 nie zalezy
od wyboru A. [ Otrzymane py: X — X, czy nawet indukowane przez nie pp: Ch(X) — W, nazwiemy
abstrakcyjnym foldingiem.|
. Niech 2 € Ch(X), T C S, R = Res(z,T). Uzasadnij, ze w R istnieje jedyny pokdj z¢ najblizszy (w
sensie odleglodci galeriowej) pokojowi b. Niech pr: R — Wy bedzie dane przez pr(y) = po(z0) " pp(y)-
Uzasadnij, ze pgr jest (abtrakcyjnym) foldingiem budynku R zbazowanym w xg.



