Budynki Titsa, lista 6

Na tej liscie K oznacza cialo z waluacja, v.

. Udowodnij, ze jesli grupa Weyla budynku jest produktem dwé6ch grup Coxetera (W, S) = (W1, S1) X

(W3, S2)), to sam budynek jest joinem dwéch budynkéw.

2. Wyznacz grupe Weyla budynku grupy SL(n, K).

3. Udowodnij, ze jesli L, M sa kratami w K2, to istnieja: baza (vi,vs) przestrzeni K2 i krata M’ jed-
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nokladna z krata, M, takie ze L = Ovy + QOuva, M’ = Ovy + 7" Ovy. Jak wyraza sie d([L], [M]) przez
m?

Jak uogdélni¢ poprzednie zadanie na przypadek K™? Z takiego uogdlnienia wywnioskuj, ze kazde dwa
wierzchotki budynku leza we wspdélnym apartamencie.

Sprawdz bezposrednio, ze w drzewie grupy SL(2, K') nie ma cykli.

Uzasadnij, ze budynek grupy SL(n, K) pochodzi od BN-pary w tej grupie; opisz B, N, T, W, S.
Opisz czworosciany As, Bs, Cs. Ktére ich wierzchotki sa, specjalne?

WyprowadZ mocna wlasnosé CAT(0) ze stabej.

Udowodnij, ze budynek euklidesowy jest przestrzenia zupela. [Wsk. moze poméc rozwazenie “totalnego
foldingu” odwzorowujacego caly budynek na jeden pokdj.]

Uzasadnij, ze w afinicznej grupie Coxetera stabilizator dowolnego wierzchotka pokoju wklada sie w W
(liniowsa, cze$é grupy Coxetera). Zauwaz, ze w takim razie mozna rozpoznaé¢ wierzcholki specjalne po
rozmiarze ich stabilizatoréw.

* Rozpoznaj wierzcholki specjalne Fj (wskaz kropy w diagramie Dynkina odpowiadajace panelom
lezacym naprzeciw takich wierzchotkéw)

Wytlumacz jak skonstruowaé automorfizm drzewa grupy SL(2, Q,,) nie pochodzacy od zadnego elementu
tej grupy. [Wsk. format odpowiedzi ma by¢ nastepujacy: Na kuli o promieniu . .. wokdt wierzcholka . . .
robimy co nastepuje (tu bardzo dokladny opis), a potem rozszerzamy byle jak do automorfizmu.]



