Kohomologie, lista 2

1. Uzasadnij, ze jesli Z C Z Cint(A) C A C X, to HP(X,A;G) 2 HP(X \ Z,A\ Z; Q).
2. Uzasadnij, ze jesli X jest CW-kompleksem, to H*(X,G) = Hiw (X, G).

3. Rozstrzygnij, czy jesli odwzorowania f,g: X — Y indukuja te same homomorfizmy

f« = 9« H. X — H,Y to musza tez, dla wszelkich abelowych G, indukowac¢ te same
homomorfizmy f, = g.: H.(X,G) = H.(Y,G).

4. Udowodnij, ze H'(X,Z) jest grupa beztorsyjna.

5. Zalézmy, ze grupa H,.X jest skonczenie generowana. Udowodnij, ze wowczas dla

dowolnego ciata K zachodzi

X(X) = (~1)P dimg H?(X, K).

. Do okregu S' przyklejono dysk D? przez odwzorowanie 0D? — S stopnia 9. Oblicz
homologie otrzymanej przestrzeni o wspolczynnikach Z/3, Z/6, Z /9.

Zadania nieobowigzkowe — dla tych, ktorzy naprawde nie lubig iloczynu tensorowego;

czyli krotka powtorka z algebry przemiennej. Wszystko ponizej to grupy abelowe lub,

ogolniej, moduty nad ustalonym pierscieniem.

7. Funktory - ® B i Hom(B, -) sa sprzezone:

Hom(A ® B,C) =2 Hom(A, Hom(B, ()).

8. Ciag
X—=Y—=7—0

jest dokladny <= dla kazdego C' indukowany ciag
Hom(X, () < Hom(Y,C) < Hom(Z,C) +- 0

jest doktadny.

9. Ciag
0—-X—->Y 7

jest doktadny <= dla kazdego C' indukowany ciag
0 — Hom(C, X) — Hom(C,Y) — Hom(C, Z)

jest doktadny.
10. Wywnioskuj pétdokladnosé funktora - ® B z pétdokladnosci funktora Hom(-, B).



