Formy rézniczkowe, lista 8

. Dla rozmaitoéci riemannowskiej M™ i form w,n € QF(M) definiujemy (w,n) :=
/ 17 Wz Mz)de, gdzie dr oznacza forme objetosci pochodzaca od metryki Riemanna.
Udowodnij, ze zachodzi wzér (dw,0) = (w,d*d), gdzie w € QF(M), 0 € QFFL(M),
d* = £ % dx. Wyznacz, w zaleznosci od n i k, poprawny znak we wzorze na d*.

. Uzasadnij, ze dzialanie O(V) na A¥V zadaje nieprzywiedlna reprezentacje. (V to
przestrzen euklidesowa; wsk.: jedyno$é niezmienniczego iloczynu skalarnego)

. Sprawdz, ze w End(A%V) zachodzi, dla F' € O(V), réwnosé¢ *F = det(F)Fx.

4. Udowodnij, ze ¢(W) = 0.

. Niech U oznacza tautologiczna wiazke nad CP! (tzn. U, = /). Ciecie tej wiazki
mozna zinterpretowaé¢ jako funkcje s: CP! — C2, i ‘zwyczajnie’ rézniczkowaé. Jedli
wynik tego rozniczkowania zrzutowac prostopadle na U, to otrzymamy koneksje na U.
Wylicz forme tej koneksji i jej forme krzywizny dla reperu skladajacego sie z jednego
ciecia s([z : 1]) = (2, 1) okredlonego nad zbiorem Dy = {[z,w] € CP! | w # 0}. Jak
duza, czes¢ CP' stanowi zbiér Do? Oblicz [ p, c1(U).

. Oblicz kohomologie CP™ (np. uzywajac ciagu Mayera—Vietorisa).



