Jak liczy¢ macierz odwrotng?
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IIT) Bardziej proceduralnie:

1) Kazdy wyraz zastepujemy wartoscia wyznacznika powstalego przez wykreslenie z
A tego wyrazu wraz z jego wierszem i kolumna.
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Diagonalizacja

Dla liniowego przeksztatcenia F:R3 — R3 / macierzy A € M3y3(R) okreslamy

o warto$¢ wlasng; =X

e wektor wlasny; ¢~ () FCU):kU/AU = >\U ‘ U+0

e wielomian charakterystyczny xp(z) / xa(z) T
analogicznie jak w R?2. ﬂk(x): Ad‘ ( A" x-1
Fakt.
A jest wartoscia wlasng F' <= A jest pierwiastkiem y g ().

Dowdd.
>\\'j,u‘\' worthofis Wlasus F C£> <3 Ue rK%\{O})( F(O)=n U)

(=> (30 B\ (F-»T4)U=0)
(=> ke~ (F-n1d) +10%

5> dot (F-nld) =0

(=> 7((: C>\3 = O |51

XA(x): * b—=x * = _.xz—f_(&“,l).i_c x2+ %,X_f_ dd‘—A
* * cC—x ( )
Slod A
ta A

Mozliwe potozenia wartoéci wlasnych A € M3y 3(R):
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Jak szukaé pierwiastkow wielomianu stopnia > 27

Lemat. Jesli P(z) = anz"+...+a12+ag ma wspélezynniki calkowite oraz P(£) = 0,
gdzie g jest ulamkiem nieskracalnym, to plag oraz gla,,.

Przyktad. P(x) = —23 + 8z — 2
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Fakt.

Jesli X, Y, Z sa trzema niezerowymi wektorami wlasnymi liniowego F:R3? — R3,
odpowiadajacymi, odpowiednio, trzem réznym wartosciom wtasnym A, u, n, to X, Y, Z sa
liniowo niezalezne.
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Twierdzenie.

Niech X, Y, Z beda liniowo niezaleznymi wektorami wlasnymi macierzy A € M3y 3(R),
odpowiadajacymi wartosciom wilasnym A, u,7 € R (odpowiednio). Wtedy istnieje odwra-
calna macierz P € M343(R), taka ze
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Dowéd. Jak w R2.

Uzyteczny fakt. (Ale jak go udowodnié?)

(VA, B € M3x3(R))(det(AB) = det(A) - det(B))



Rekurencja

Zadanie.
Wyznacz wzor na n-ty wyraz ciaggu zadanego rekurencyjnie:
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