
Analiza matematyczna 2B, Lista 1

1. Oblicz:

NWD(x2 + 4x− 3, x2 + 2x− 1),

NWD(x3 − 6x2 + 14x− 15, x2 + 2x− 15),

NWD(2x3 + 9x2 + 8x− 3, 2x3 + 17x2 + 20x− 7).

2. Wyznacz wspóªczynniki A i B w równo±ci NWD(P,Q) = AP + BQ dla
nast¦puj¡cych par P i Q:

(x2 − 3x− 4, x2 − x− 12),

(x2 − x− 6, x2 + 3x− 10),

(x3 + x+ 1, x2 − 7x+ 2).

3. Uzasadnij »e je±li Q 6= 0, to w równo±ci NWD(P,Q) = AP + BQ mo»na
wybra¢ A stopnia mniejszego ni» stopie« Q (w szczególno±ci je±li stopie« Q
to zero to jako A mo»na wybra¢ wielomian zerowy). Je±li ten warunek jest
speªniony, i NWD(P,Q) = 1 to A i B s¡ wyznaczone jednoznacznie. Je±li
dodatkowo A ma stopie« dodatni to wtedy tak»e stopie« B jest mniejszy ni»
stopie« A.
Wskazówka: A mo»na zast¡pi¢ przez reszt¦ z dzielenia A przez Q.
4. Wyznacz rozkªad bezkwadratowy nast¦puj¡cych wielomianów:

x3 − 12 x+ 16,

x4 + 2 x3 + 3 x2 + 2 x+ 1,

x4 + 4 x3 + 2 x2 − 4 x+ 1.

x5 + 4 x4 + x3 − 10 x2 − 4 x+ 8.

5. Metod¡ Hermite'a oblicz caªki:∫
x2 + 2x+ 4

(x2 + 3x− 1)2
dx

∫
x2 − 6x+ 2

(x2 + x− 5)2
dx

∫
x4 + 3x3 + x2 − 33x+ 28

(x− 3)(x2 + 2x− 5)2
dx

∫
x4 − x3 + 6x2 + 11x+ 3

(x2 + x− 3)3
dx

6. U»yj caªkowanie przez cz¦±ci do obliczenia:∫ (
2x2 + 1

)
ex

2+1dx,

∫ (
3x4 + x2 + 2x

)
ex

3+x+1dx.
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7. Co da caªkowanie przez cz¦±ci dla nast¦puj¡cej caªki:∫ (
3x5 + 6x2 + x

)
ex

3

dx.

Czy potra�sz j¡ obliczy¢?
8. Wyznacz wyrazy do rz¦du x5 w rozwnini¦ciu Taylora caªki∫

1√
(1− x2)(1− kx2)

dx

gdzie k jest ustalonym parametrem, za± funkcj¦ pierwotn¡ wybieramy tak by
miaªa warto±¢ 0 dla x = 0.
Wskazówka: Nie obliczaj caªki.
9. Uzasadnij »e ∫

ex

x
dx− log(x)

rozwija si¦ w szereg pot¦gowy w otoczeniu x = 0 i wyznacz wspóªczynniki
szeregu. Podobnie dla ∫

cos(x)

x
dx− log(x)
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