Analiza matematyczna 2B, Lista 5
Prosze zrobi¢ zadania z catkowania z ksizki H. Marcinkowskiej Analiza Matema-
tyczna (zadania od strony 453 do 457 i od strony 497 do 498). Link do ksigzki
jest na koncu strony do wyktadu. Ponadto zadania nizej.
1. Zaktadamy ze f jest dwukrotnie rézniczowana na przedziale (—2,2). Ponadto
|7 (x)] < M dla pwenej statej M. Uzupelnij nastepujce rozumowanie

e Jesli f jest parzysta to f/(0) =01 |f'(1)| < M

e Jesli f jest jak w poprzednim punkciei f(1) = f(=1) = 0to |f(x)| < %
dla z € [-1,1]

e Jedli f jest jak w poprzednim punkcie to |f_11 f(z)dx| < %

1
o |2 f(@)de — f(0) — f(1)] < 2
Wywnioskuj stad ze jesli |f”(x)| < M na przedziale (a,b) to

M(b—a)?

|/bf(:r)da: —(2n)71(b— a)(f(a) + f(b) + 22]‘(@—4— kR < 12n?

k=1

gdzie h = b*Ta Uzasadnij ze dla n = 1 tego oszacowania nie da si¢ poprawic

(tzn. nie da sie zastapié¢ liczby 12 przez wieksza liczbe).

2. Oblicz granice
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3. Niech a > 0. Uzasadnij ze ponizsze wyrazenia nie zaleza od a:
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4. Niech f(z) = 1dlajz—n| < 711 gdzie n jest dowolng dodatnia liczba catkowita,
i f(x) =0 poza tym. Czy [° f(x)dz jest zbiezna?
5. Czy ponizsza calka jest zbiezna:
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Wskazowka: Dla 2o = kr i matego |& — xo| porownaj x5 =2 z ck—1="="",

6 Oblicz granice
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Wskazowka: Uzyj oszacowanie z zadania 1.



