Analiza matematyczna 3B, Lista 9
1. Niech ry > ro i

f(t1,ta) = ((r1 + rosin(t2)) sin(t1), (r1 + ro sin(te)) cos(t1), r2 cos(ta)).

Uzasadnij ze f ma rzad 2 i jest réznowartosciowa na A = (—m, 7] X (—m, 7.
Ponadto f(R?) = F(A) i obraz f jest hiperpowierchnia gtadka. Oblicz po-
wierzchnie F'(A).

2. Niech G C R* bedzie zbiorem otwartym i f : G — R™ bedzie klasy C''. Niech
g : G — R¥*" bedzie zadane wzorem g(z) = (z, f(v)). Uzasadnij ze f(A) jest
mierzalny wzgledem k-wymiarowej miary Hausdorffa wtedy i tylko wtedy gdy
A jest mierzalny wzgledem miary Lebesque’a.

3. Uzasadnij ze jesli V jest przestrznia wektorowa nad R wymiaru mniejszego niz
k zas ¢ jest forma antysymetryczng na V stopnia k to ¢ = 0. Wywnioskuj stad ze
jesli V- ma dowolny wymiar za$ v, . . ., v s3 liniowo zalezne to ¢(vy, ..., vg) = 0.
4. Uzasadnij bezpos$rednim rachunkiem ze kazda forma antysymetryczna ¢ stop-
nia 2 na R? jest postaci

o((v1,1,v1,2), (V2,1,v2,2)) = cdet({vi;})

dla pewnej liczby rzeczywistej c.



