
Analiza matematyczna 3B, Zadania na konwersatorium 2

1. Niech A b¦dzie klasycznym zbiorem Cantora, tzn. A =
⋂

nAn gdzie
A0 = [0, 1] za± An+1 = 1

3An ∪ ({ 23} + An). Uzasadnij »e hk(A) = (1/2)k gdzie
k = log(2)/ log(3) za± hk jest miar¡ Hausdor�a wymiaru (indeksu) k.

Wskazówka: Na zbiorze Cantora istnieje naturalna miara µ taka »e µ(A) =
1. Konstrukcja tej miary prowadzi do nierówno±ci hk(A) ≤ 1. Aby pokaza¢
nierówno±¢ przeciwn¡ uzasadnij »e µ(A ∩ [x, x+ r]) ≤ rk.
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