
Analiza matematyczna 3B, Zadania na konwersatorium 7

Niech D = {z : |z| < 1}.
1. Uzasadnij »e je±li f : D − {0} → C jest holomor�czna i ograniczona to

przedªu»a si¦ do funkcji holomor�cznej w caªym D.

Wskazówka: Rozwa» g(z) = z2f(z).
2. Uzasadnij »e je±li f : D → C jest holomor�czna w D i f(0) = 0 to

|f ′(0)| ≤ sup
z∈D
|f(z)|.

Wskazówka: U»yj fakt »e je±li f jest holomor�czna ci¡gªa na D̄ to |f | przyj-
muje maksimum na brzegu D. Zastsosuj to i poprzednie zadanie do f(z)/z.

3. Uzasadnij »e je±li f : D → C jest ci¡gªa i caªka z f po dowolnym trójk¡cie

zawartym w D równa si¦ 0 to f jest holomor�czna. Wywnioskuj st¡d »e je±li f
jest ci¡gªa w D i holomor�czna dla <(z) 6= 0 to f jest holomor�czna w D.
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