
1. Zakªadamy »e esd(x,e)f(x) ≤ es
m

dla ka»dego s > 0 i ustalonego m > 1.
Pokaza¢ »e wtedy

f(x) ≤ e−(m−1)(d(x,e)/m)m/(m−1)

2. Niech f b¦dzie funkcj¡ gªadk¡ o no±niku zwartym ma prostej. Pokaza¢

»e dla 0 ≤ k ≤ n
‖f (k)‖L2 ≤ ‖f‖(n−k)/n

L2 ‖f (n)‖k/mL2

gdzie f (k) oznacza k-t¡ pochodn¡.

3. Niech f ∈ L2([0, 1]). Zakªadamy »e druga pochodna dystrybucyjna f
le»y w L2. Pokaza¢ »e wtedy pierwsza pochodna f te» jest w L2 i

‖f
′
‖L2(I) ≤ CI(‖f‖L2([0,1]) + (‖f‖L2([0,1])‖f

′′
‖L2([0,1]))

1/2)

gdzie I jest przedziaªem domkni¦tym zawartym w (0, 1), za± CI zale»y tylko od

I.
4. Niech d b¦dzie metryk¡ sterowania optymalnego dla pól Xi, i = 1, . . . , n.

Pokaza¢ »e dla ustalonych 0 < k < n istniej¡ c i C takie »e

‖ecd(x,e)Xk
i f‖L2(G) ≤ C(‖ed(x,e)f‖L2(G) + ‖ed(x,e)f‖

(n−k)/n
L2(G) ‖X

n
i f‖

k/n
L2(G))

dla dowolnego f takiego »e prawa strona ma sens.
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