1. Niech ¢ bedzie nieujemng funkcjg taka ze fd(m <1 d(z,e)p(x)dr < oo
i fd(m 0>1 ¢(x)dr < oo dla pewnej metryki Riemmana d. Pokazac¢ ze wtedy
operator A zadany wzorem:

Af(x) = / (Fl'z) — f(2)d(y)dy

jest generatorem polgrupy kontrakeji na Co(G) (przestrzen funkcji ciaglych,
dazacych do 0 w nieskoniczonosci), doktadniej, polgrupy operatoréw splotu z
miarami probabilistycznymi. Jesli [ ¢(z)dx = oo to te miary maja gestosci.

Wskazowka: Przybliza¢ A operatorami podobnej postaci, ale takimi ze cal-
kowanie jest po dopelnieniu otoczenia e.

2. Niech ¢, : R — R dla o € (0,1) bedzie zadane wzorem: ¢, = x~*"!
dla z > 0 i 0 poza tym. Sprawdzi¢ ze ¢, spelnia warynki z zadania 1. Niech
ha(t, ) bedzie gestoscia miary odpowiadajaca exp(tA) gdzie A jest operatorem
z zadania 1 odpowiadajacym ¢,. Pokaza¢ ze h(t,2) =0 dla z < 0.

Niech L bedzie podlaplasianem na G. Niech T'(t) = [ hqa(t, s) exp(—sL)ds.
Pokazaé ze T'(t) jest polgrupa operatorow splotu z miarami probabilistycznymi
i ze generator B polgrupy T'(t) jest zadany wzorem

o0
By = / s~ Yexp(—sL) — Ivds.
0

Ponadto B = f@La.



