
Zadanie dodatkowe

Notacja: ℜ(z) oznacza cz¦±¢ rzeczywist¡ z, ℑ(z) oznacza cz¦±¢ urojon¡ z.
Niech

ϕ(z) = log(
z

1 +
√
1 + z2

) +
√
1 + z2

Oblicz pochodn¡ ϕ. Uzasadnij »e ϕ jest dobrze zde�niowane dla ℜ(z) ≥ 0, z ̸=
0. Uzasadnij »e ϕ odwozrowuje {z : ℜ(x) ≥ 0, z ̸= 0} w sum¦ póªpªaszczyzny

ℜ(z) ≥ 0 z pasem |ℑ(z)| ≤ π/2. Uzasadnij »e dla ℜ(z) ≥ 0, z ̸= 0, ϕ jest

ró»nowarto±ciowe.

Wskazówka: Popatrz na zachowanie ϕ dla ℜ(z) = 0 oraz na zachowanie

dla du»ych |z|.
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