
1. Niech G b¦dzie zwart¡ grup¡ Liego za± A algebr¡ Liego G. Pokaza¢ »e

• A jest sum¡ prost¡ swoich ideaªów

• A jest sum¡ prost¡ algebry póªprostej i abelowej

• A je±li A jest póªprosta to forma Killinga A jest ujemnie okre±lona

• ka»dy sko«czenie wymiarowy A-moduª Liego jest sum¡ prost¡ moduªów
prostych

2. Niech A b¦dzie algebra Liego zwartej grupy Liego G i niech T b¦dzie
maksymaln¡ spójn¡ abelow¡ podgrup¡ G. Pokaza¢ »e algebra Liego T jest
podalgebr¡ Cartana w A.

3. W grupie G = SU(n) znale¹¢ maksymal¡ spójn¡ podgrup¦ przemienn¡
T i jej algebr¦ Liego. Wyznaczy¢ W̃ = {g ∈ G : gTg−1 = T}. Jak W̃ dziaªa na
algebrze Liego T?

4. Niech A b¦dzie póªprost¡ algebr¡ Liego nad ciaªem liczb zespolonych,
niech G b¦dzie (zespolon¡) spójn¡ grup¡ Liego z algebr¡ Liego A. Oznaczmy
przez Int(A) podgrup¦ grupy automor�zmów A odpowiadajacych automor�-
zmom wewn¦trznym G (tzn. ig(x) = gxg−1, φ(g) = Dig|x=e, Int(A) = φ(G)).
Pokaza¢ »e Int(A) jest generowana przez elementy postaci exp(adx) dla x ∈ A
takich »e adx jest nilpotentny.
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