
1. Zakªadamy »e operator ró»niczkowy P =
∑k

i=0 ai∂
i
x (w szczególno±ci P

jest operatorem o staªych wspóªczynnikach). Uzasadnij »e P mo»na zapisa¢
jako iloczyn dwu operatorów o staªych wspóªczynnikach wtedy i tylko wtedy
gdy wielomian WP (x) =

∑k
i=0 aix

i jest rozkªadalny.

Podobnie, niech δ = x∂x i P =
∑k

i=0 aiδ
i. Uzasadnij »e P mo»na zapisa¢

jako iloczyn dwu operatorów o tej samej postaci wtedy i tylko wtedy gdy
wielomian WP (x) =

∑k
i=0 aix

i jest rozkªadalny.
Sformuªuj podobn¡ wªasno±¢ dla wspólnego dzielnika. Uzasadnij »e wªa-

sno±¢ powy»ej zachodzi nawet je±li jako czynniki dopuszczamy operatory o
wspólczynnikach b¦d¡cych wielomiamani x.

2. Opisz struktur¦ najmniejszego ciaªa zawieraj¡cego liczby wymierne i√
2,

√
3,

√
6. Jak reprezentowa¢ elementy tego ciaªa w komputerze.

3. Opisz struktur¦ najmniejszego ciaªa zawieraj¡cego liczby wymierne i
sin(x), cos(x),

√
cos(x) sin(x)3),

√
cos(x)3 sin(x),

√
tan(x). Jak reprezento-

wa¢ elementy tego ciaªa w komputerze.

4. Zapoznaj si¦ z operacjami degree, leadingCoefficient, reductum,
monomial. Wypróbuj przykªadow¡ procedur¦ mno1.input. Wzoruj¡c si¦ na
niej napisz procedur¦ która oblicza pochodn¡ wielomianu jednej zmiennej.
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