
Przykłady powierzchni stopnia 2





Przykład.
x2 + y2 + z2 + 4xy + 4yz + 4zx = 1



Równania z wyrazami stopnia 1

ax2 + by2 + cz2 + 2dxy + 2exz + 2fyz + 2gx+ 2hy + 2jz + k = 0

Z takim równaniem radzimy sobie następująco.
1) Diagonalizujemy część kwadratową: znajdujemy liniowy prostokątny układ współ-

rzędnych w którym forma kwadratowa ax2 + by2 + cz2 + 2dxy + 2exz + 2fyz zapisze
się w postaci λ(x�)2 + µ(y�)2 + η(z�)2.

2) Przeliczamy część liniową (2gx + 2hy + 2jz) na nowe współrzędne. Otrzymujemy
równanie postaci

λ(x�)2 + µ(y�)2 + η(z�)2 + 2g�x� + 2h�y� + 2j�z� + k = 0.

3) Uzupełniamy do kwadratu likwidując możliwie dużo wyrazów liniowych.
4) Jeśli jakieś wyrazy liniowe zostały, przekształcamy je w jeden wyraz liniowy przy

okazji likwidując wyraz stały.

Przykład.
x2 − 2y2 + 2x+ 4y + z + 7 = 0



Przykład.
x2 + 2x+ 3y − 4z + 7 = 0

Nowe powierzchnie:
1) y = x2 (w R3!)



2) z = λx2 + µy2






