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10.

Powierzchnie Riemanna. Lista 6

Y. to powierzchnia Riemanna — spdéjna, bez brzegu, niekoniecznie zamknigta.
Udowodnij wzor:

/U (fAg - gAf)dA= [ (gDuf — [Dag)dt

oUu

Wyjaénij notacje i przedyskutuj zatozenia.

. Na zespolonej kartce narysuj zwyczajng zamknieta krzywa. Wewnatrz obszaru przez

nig ograniczonego narysuj kolejng zwyczajng zamknieta krzywa. Czym (biholomor-
ficznie) jest nakrycie uniwersalne obszaru zawartego miedzy tymi krzywymi?

1—w

Uzywajac transformaty Cayley’a D > w +— i3 € H i znajomosci Aut(D) (albo
tychze nie uzywaJ@c) udowodnij, ze Aut(H) ~ PSL(2,R) = SL(2,R)/{£1}.

(Macierz (¢ ) dziala na H wedle wzoru z — ‘c‘jjfs )

Sklasyfikuj, z doktadnoscia do sprzezenia, nieskonczone cykliczne podgrupy SL(2,R)
ktore dziataja na H bez punktéw stalych. (Wsk. rozwaz rzeczywista postaé Jordana
generatora takiej podgrupy.)

Napisz jawnym wzorem nakrycie uniwersalne H — A(r, R) dla pierécienia A(r, R) =
{z e C|r<|z| < R}

Sklasyfikuj, z doktadnoscia do biholomorfizmu, powierzchnie Riemanna z grupa pod-
stawowa Z. (Wsk. zuniformizuj nakrycie uniwersalne, po czym uzyj zadania 4.)

Uzasadnij, ze nie ma niestalych holomorficznych odwzorowari C — Y dla ¥ # C.
(Wsk. takie odwzorowanie podnositoby sie do odwzorowania C — ¥, ktére z kolei
musiatoby by¢ state.) Wywnioskuj stad tw. Liirotha: jesli C C K C C(z) jest rozsze-
rzeniem cial, to K ~ C(z).

Dla K — skonczenie generowanego rozszerzenia C o stopniu przestepnosci 1 — okresl
na Val(K) strukture powierzchni Riemanna (tak, by dla K = M(X) odzyskaé X).

Udowodnij stabe twierdzenie o aproksymacji: Niech D = ). n;p; bedzie dywizorem

na zwartej powierzchni Riemanna ¥; niech f; € M(X); wtedy istnieje f € M(X),
taka ze ord,, (f — fi) > n; dla kazdego .

Udowodnij silne twierdzenie o aproksymacji: Niech D = Z _1 n;p; bedzie dywizorem
na zwartej powierzchni Riemanna 3., za$ pg punktem spoza nos$nika tego dywizora;
niech f; € M(X); wtedy istnieje f € /\/l( ), taka ze ord,, (f — fi) > n; dla kazdego 1,
oraz ord,(f) > 0 dla p # po,p1,p2,---,Pd-



