ANALIZA MATEMATYCZNA 3. Lista 11.5.

1. Niech V1, V5 oznaczaja stozki (H = R = 1), ktére ’stoja’ na plaszczyznie z = 0
i ktérych srodki podstaw sa w odleglosci 1.

a) Oblicz pole powierzchni przekroju Vi N Vs Opp. 2- (3 - @) (1++2)
b) Oblicz objetoéé Vi N Vs Wsk. [ b de = FS0g 4 1y sz 4 ¢
2. Oblicz objetoéé bryly V, gdy: WSK. [Viewy = [[[, Ldw= [ [} [ 1dydedz

a") V=V, ={(z,y,2) 1 2,y€[0,(£)"],2€[0,3]}, dla k=4 Wsk. dla ke{0,1,2}
b*) V = Vi ={(z,y,2) : 2*+y> <(£)*,2 € [0,3]} dla ke{0,2,1}
c) V={(z,y,2): (z—cos(52m))*+(y —sin(527))* < (3)* = € [0,3]}
8. Niech V = {(z,y,2) : (x — £)°+y* <(£)%,z € [0,3]} (pochyly stozek).
a) Uzasadnij, ze plaszczyzna z = 3z dzieli V' na bryly o réwnych objetosciach.

b) Czy te wlasnos$é ma kazda plaszczyzna zawierajaca punkty (0,0,0), (1,0,3)?
* % %

PONIZEJ 'wyznacz’ oznacza 'zapisz jako calke iterowana lub sume calek iterowanych w ukl.
kartezjariskim i/lub cylindrycznym (biegunowym)’. Niektére mozna obliczy¢. KTORE?

4. Wyznacz objeto$¢ i pole powierzchni bryty V', gdy:
a) V jest czescia wspdlna dwich walcéw o promieniu R, ktérych osie sa prostopadle

b) V jest torusem, tzn. jest bryla otrzymana z obrotu wokoét osi OZ kota
K ={(z,0,2): (z — Rg)®>+ 2> < R2,}, gdzie 0< R, < Ry

5. Plaszczyzna z = x rozcina Uy na dwie czedci; mniejsza, oznaczmy Vj, dla

Uy ={(z,y,2): 0 < 2 < y/1—22—9y?}, Us={(x,y,2):0<2<1— /22 +y?},

Us={(z,9,2):0<2<1—-22—y?}, Us={(z,y,2):22+y> <1, 0<2<1}.

Wyznacz:
a) objeto$é Vi, b) pole pow. Vi ¢) laczna dlugosé 'krawedzi’ Vi CO TO JEST ’krawedZ’? Na przyktad ’krawedz’ stozka?
d) mase Vi, gdy gestosé jest szescianem odl. od osi OX d’) odpl z=3 Zastanawiajace... Moze mozna mys$le¢ tak:
e) energie kinetyczna Vi krecacego sie wokdl osi = 2, y = 0 w stalym temple

DEFINICIA. Dla bryly V ’krawedziami’ nazywaé bedziemy zbiér punktéw jej

iedmiu obroté kunde, gd t0S¢ jest szedei dll d X . . . .. . .
S1eCTiit ObTOLow ha SeXUNCe, BCY BESVOSC Jest szesclanem O eglosci od osi O powierzchni S, w ktérych S nie jest gtadka (tzn. nie ma plaszczyzny stycznej).

f) srodek ciezkosci Vi, gdy gestos$¢ jest kwadratem odlegtosci od (%, 0,0)

CZY dl trostupow 'k dz’ to s k dz szkole)?
6. Powtérz zad.5F, k= 1,2,3, gdy zamiast z =2 weZmiemy powierzchnie 2>y =x. a ostrostupéw "krawed# ozmacza to samo co krawed? (w szkole)

W=

7. Powtérz zad.5%, gdy zamiast z =2 wezmiemy plaszczyzne x =



