ANALIZA MATEMATYCZNA 3. LISTA 8.

1. Ktére catki mozna obliczyé bez rachunku calkowego? a) [[ 2z+3ydw

[0,1]2
b) [[ elfdw e) [ elrt¥dw  d) [ 2*yPdw e) [ 2%yPdw
[071]2 [_1a1]2 [Oa1]2 [_171]2
£) [/ 2Pdw g) [ Va?+yPdw h) [[ |rty|dw

z24y2<1 xz24y2<1 [-1,1]2
2. Niech w,, oznacza podzial P=0,1]? na n? przystajacych kwadratéw (n parzyste).

(i) Oblicz (sprytnie) sumy dolne s, , sumy gérne S,,, i poréwnaj z [[ f(z,y)dw dla
P
a) flx,y)=[y?] b) fley)={2} o) fle,y)=y* d) flz,y)=z+y

(ii) Oblicz (sprytnie) réznice S,,, — 8, 1 lim S, —s,, dla

&) Fry) = (V3 ) foy) =mwrey 8) fwmy) =¥ h) flay) = ey

X 3k Xk

3. Oblicz calki iterowane (podaj catki podwdjne/potréjne, z ktérych powstaly).

47 2 41 623 122
a) [ [aydedy b) [ [ zydyde <¢) [ [ [zyzdedydz d) [ [
23 2 0z

1x—-1 41

yz2dxdydz

Ot—

4. Zapisz [[ ydw jako calke iterowana, i oblicz, gdy A = obszar ograniczony przez linie
A

a)|r|=2,lyy=1 b)y=22,y=2+6 c)y=2*y=2° d) o+(y—1)’=1,2=0

21 e
5. Zmien kolejnoé¢ catkowania i oblicz (prostsza wersje).  z) [ [(siny)a'/®dxdy
01
3VY 2y 1 1-|y| 2 z?
a) [ [2%dedy b)) [[zydedy <) [ [ z+y*dedy d) [ [ ldydx
20 11 S yl-1 125s
1 ¥z 2 4—z? 2 4—z? 259
e) [ [bx+ydydx f) [ [y+2dyde g)[ [ 3zdydzr h) [ [ [zdzdydz
0 22 Z2 0 0 0 136
6. Oblicz:

a) [[zydw, gdy L jest tréjkatem o wierzchotkach (0,0), (1,1), (2, —1)
L

b) [[e”dw, T - trapez o wierzcholkach (0,0), (1,1), (2,1), (3,0)
T

c) [[|z?—yldw, R=1[0,1] x[0,1]
R

d) [[zdw, gdy K jest kolem osrodku (3,4) i promieniu 2. (Mozna sprytnie :)
K

PRZYKLAD.
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[ [zy +ye® dxdy—f(fxy—l—yewdx) dy
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(jak w zadaniu 3.)

Il
C—=o

—fule=4) dr= [ -

zy + ye dxdy =

JI

[0,1]x[0,6]

zy + ye* dw



