ANALIZA MATEMATYCZNA 3. LIsTA 9.

1. Zapisz [[ s f(7,y) dw jako catke iterowana lub sume catek iterowanych w uktadzie
biegunowym i w ukladzie kartezjanskim:

a) S ={(z,y): ™y <V2A2 <0} b) S={(z,y): 2™y’ <dz A |ylV3 <}
) S={(r,y):4<2’+y’ <4y} d) S={(z,y):ly<z<4} e S=[0,1

2. Wyraz calki we wspdlrzednych biegunowych i oblicz je.
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3. Obliczcalki  a) [[[#*+ydw, N ={(z,y,2);2,y, € R0}, z+y+2z < 1}
b) ffM w3dw, M = {(x,y) : 402 +y> <4} ¢) ffR |22 —y|dw, R =[0,1]x]0,1]
d) [[[1dw, O={(z,y,2);2* +y*+2><La,y>0} e) [[[ lyl+]z[dw

o ,al®

4. Obliczy¢ objeto$¢ obszaru (a-f: ograniczonego powierzchniami):
a) r+y+tz=4,2=3,y=2 2=0,y=0,2=0 b) 2=4, 22+y>=2
c) 2?4+ y?+22=22, 22 +9y?=22 d) 2z2=(@—-1)>2+y% 2+2=5
e) z=4dr+2y, 2>+ =1,2=0 ) 22 +y?> =4da, 22 +y> =22 2=0
g) {(wy,2):22+4<a®+y2+22 <9} h) {(z,,2) |2+ |yl +[2] < 9}

5. Wyznacz pole powierzchni  a) wykresu f-cji f : P — IR, f(z,y) = ay/22 + 42
b) bryly V = {(2,y, 2) : 2%+ 3?+5 < 2%+y*+2 <9}  b’) bryly 2%+4%+2| <9
c) czesci pow. z = 22 lezacej nad tréjkatem o wierzch. (0,0,0), (1,0,0), (1,1,0).
d) czesci sfery 16 =224y +22 lezacej w walcu d’) 22+y*=4 d”) 2?+y*= 4z
e) czesci wspélnej dwoch kul o promieniu R, ktérych érodki leza, w odleglosei 2a
f) plata f(x,y) = 23 + 23 nad tréjkatem o wierzchotkach (0,0),(0,1),(7,1)

6. Znajdz p takie, ze objetos¢ B jest rowna 1, gdy B jest ograniczona powierzchniami
a) 22 +y? =22 z=p a’) 22 +y?=pz?, z=1WsK.a),a’) mozna bez calek
b) 22 +y* =2 2z=p b)a?+y’=pz, z=1

7. Czy réwnolezniki: 0, +30°, £60° dziela skorupe ziemska, (=sfere) na 6 czeéci o 7**, Niech v = arcsin(2sin 10°) ~ 20.32°. Sprawdz (z Wolframem), ze plaszczyzny
jednakowym polu? réwnoleznikéw: 0,, —y dziela kule ziemska na 4 czesci o jednakowej objetosci.



