ANALIZA MATEMATYCZNA 3. ListA 10.

1. Ktére calki mozna obliczyé BEZ rachunku catkowego? a) [[ 2z+3ydw
[0,1]2
b) [[ elFtdw e) [f el*t¥dw  d) ff 2dw  e) [ 2?yddw
[0,1]2 [-1,1]2 [0,1]2 [—1,1]2
£) [/ 2*dw g) [ Va?+yPdw h) [[ |rty|dw

224y2<1 224y2<1 (-1,1]?

2. Niech w,, oznacza podzial [0, 1]? na n? przystajacych kwadratéw (n€IN, n>106).

Dla [ f(x,y)dw oblicz (sprytnie) réznice S,,, — S, 1 lim S, — s.,, gdy
[0,1]2 n—oo
a) fz,y) =[] b) flz,y)={yt <o fley=y> d) flz.y)=a+y
e) fz.y) =[my] f) f(z,y) =7ztey g) flz,y) =€’ h) f(z,y) =e"+y°

* % %

3. Oblicz calki iterowane (podaj catki podwdjne/potréjne, z ktérych powstaty).

2 x+1 62 3 12-2x 2

47
a) [ [aydzdy b) [ [ zydydz c) [ [ [zyzdedydz d) [ [ [yz?dzdydx
23 1a-1 112 0 0 0

4. Zapisz [[ydw jako calke iterowana i oblicz, gdy A jest ograniczony przez linie
A

a)lz|=2,lyl=1 b)y=a?y=a+6 c)y=a*y=2° d)a+(y—-1)?=12=0

21 e
5. Zmien kolejnoé¢ catkowania i oblicz (prostsza wersje).  z) [ [(siny)x'/®dxdy
01

11—yl

) J

3 VY 2y
a) [ [2%dedy b)) [ [zydzdy i
20 11 0
1 Yz 2 4—z? 2 4—z?
e) [ [6x+ydydz f) [ fy+2dydz g) [ [ 3xdydx h)
0 22 L2 0 0

6. Oblicz:
a) [[ydw, gdy L jest tréjkatem o wierzchotkach (0,0), (1,
L

y?dedy  d) 1 dydx

z dxdydz

Y e S
P —c© &\]%HN

2
5

J

3

1), (2,-1)
b) fRf |22 — y| dw, gdzie R =10,1] x [0,1]

gdy K jest kotem osrodku (3,4) i promieniu 2. (Mozna sprytnie :)

c) [[zdw,
K

ZADANIE 1 jest dos¢ trudne. Warto sprébowacé je zrobi¢ samodzielnie.

SPOSTRZEZENIA. (pomocne w zadaniu 2.)

& Gdy obliczamy S,, — s.,, wystarczy patrzeé¢ tylko na te elementy podziahu,
gdzie f nie jest stala.

S0-su= (S s s IR1) = (S gt £-1PI) = 5 (sup s~ igf 1) |7,
i P i b i P Bi
Gdy wszystkie elementy podzialu maja to samo pole
to S’w—sw:p-Z(supf—inff).
& Gdy na wszystkich elementach podziatu jednakowa jest réznica sup — 1}r31f =c,
to S, — Sw —CZ|P|—C|P| B
PRZYKLAD. (jak w zadaniu 3.)
61 6 /1 6 N
[ [y +ye® dedy = [ (fa:y + yezdx> dy = [ [32%y + ye], dy =
00 0 \0 0

= fule=1) dy= (37 (= 1))y =18 (e 4) = 156~

xy + ye® dw

O =

1
[zy+ye®dady= [[
0 [0,1]%[0,6]

(P)oprPowIEDZI do niektérych zadan z listy 10. (wg Maximy)
2. a)—g) Su, — Sw, : &, &, L 2 3 mhe e=l (sdpowiednio)
3. Wartosci calek: a) 120, b) o) 2,d) 8
4. Wartodci calek: b) 2
5. Wartosci calek: a)
6. Wartodci calek: b)

50
EX
13 )% c) g, d) §,e) 55, 1) 182, 8) 12,h) 9
11
127

70°
300 ©)



