
Analiza matematyczna 3. Lista 5.

1. Oblicz pochodne cza
‘
stkowe rze

‘
du drugiego; wskaż ich dziedziny.

a) f(x, y, z)= exyz + x2y3z4 b) z = |x| + y3 c) f(x, y) = x8y8

x2+y2 , f(0, 0) = 0

2. Oblicz pochodne cza
‘
stkowe rze

‘
du trzeciego funkcji f(x, y, z) = ex+y+z + xy2z3

3. Oblicz (wszystkie) pochodne cza
‘
stkowe rze

‘
du 24 funkcji

a) f(x, y) = x30y2+(x3y2+4)2(y−x3)3 b) z = e2x+5y c) z = sin(πx+ey)

* * *

4. Oblicz pochodne rze
‘
du pierwszego z lożenia funkcji:

a) z = 2x2−3y3; x =
√
t, y = e2t a±) z = arctg (y2±x2); x = sin t, y = cos t

b) z = sin 2u cos 3v; u = (r + s)2, v = (r − s)2 b’) z = uv; u = xy, v = xy

c) w =
√
x2 + y2 + z2; x = et, y = e−t, z = 2t

d) w = yz
x2+xy ; x = u2, y = v2, z = u2 − v2

5. Udowodnij (doprecyzuj za lożenia o f):

a) Niech f : IR... → IR be
‘
dzie ............ .

Jeśli z = f(x− y), to
∂z

∂x
+

∂z

∂y
= ......

b) Niech f : IR... → IR be
‘
dzie ............ .

Jeśli w = f(x− y, y − z, z − x), to
∂w

∂x
+

∂w

∂y
+

∂w

∂z
= ......

.


