
AM3, k1, (A)

1.

a) Niech K oznacza okra
‘
g o środku (0,2) i promieniu 2. Podaj parametryzacje

‘
 luku L, gdzie L jest krótszym z  luków tego okre

‘
gu o końcach: (-2,2), (0,4).

. . .

b) Niech K oznacza okra
‘
g o środku (0,2) i promieniu 2.

Podaj parametryzacje
‘

 luku D, gdzie D = K ∩ ((−∞,−1] × IR).

. . .

c) Podaj d lugość linii M zadanej parametrycznie:

x(t) = 3 cos t + 4, y(t) = 3 sin t + 2, |t| ≤ π/6.

. . .

d) Podaj d lugość linii S zadanej parametrycznie:

x(t) = 3 sin t + 4, y(t) = 3 sin t + 2, |t| ≤ π/6.

. . .

2. Dla s ∈ {1, 2, 3} naszkicuj poziomice Ps = {(x, y) : f(x, y) = s} podanej
funkcji (w każdym podpunkcie trzy poziomice w jednym uk l. wspó lrze

‘
dnych)

a) f(x, y) = |x− 3| + 2y

b) f(x, y) =
3 + x

1 + y2

c) f(x, y) =
6x

x2 + (y − 3)2

d) f(x, y) =
|x|√

1 − y2



2. Podaj wzór takiej funkcji f(x, y) i jej dziedziny Df , by jej wykres by l:

a) trójka
‘
tem o wierzcho lkach: (2, 0, 0), (0, 3, 0), (0, 0, 6)

f(x, y) = . . .

Df = . . .

b) trójka
‘
tem o wierzcho lkach: (1, 0, 2), (1, 3, 2), (0, 0, 6)

f(x, y) = . . .

Df = . . .

c) pó lsfera
‘
o środku (2,−5, 9) i promieniu 7

f(x, y) = . . .

Df = . . .

d) powierzchnia
‘
boczna

‘
stożka o promieniu podstawy 2 i wysokości

be
‘
da

‘
cej odcinkiem o końcach (2,3,2), (2,3,5)

f(x, y) = . . .

Df = . . .

4. (dodatkowe) Niech g(x, y) =

√
4 −

(√
x2 + y2 − 3

)2
.

Opisz (w kilku zdaniach lub czytelnym rysunkiem) wykres funkcji g.

()
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Prosze
‘

o samodzielna
‘
prace

‘
, bez elektroniki. (45 min.)

‘Podaj’ = ‘podaj, bez uzasadnienia’, po uproszczeniu do ‘eleganckiej’ postaci.

W zadaniach 1, 2, 3 za 0, 1, 2, 3, 4 poprawne odpowiedzi otrzymuje sie
‘

odpowiednio 0, 1, 3, 6, 10 punktów. Zadanie 4 jest zadaniem dodatkowym.

(Poniżej jest miejsce na rozwia
‘
zanie dodatkowego zadania 4.)


