AMS3, k5, (A)

1. Niech D oznacza réwnoleglobok o wierzchotkach (3,0), (5,0), (2, 3), (0, 3).
Dla n € IN bedziemy rozwazaé rézne podzialy wy, zbioru D (na ’dtugie paski’).
Dla funkcji f : D — IR podaj réznice sumy gérnej i sumy dolnej dla podziatu
wy, zbioru D, gdzie:

a) f(z,y) = (x+y)? ipodzial w, wyznaczaja linie postaci y = £, i € Z
Sewn — Sw, =
b) f(z,y) = \/y i podzial w, wyznaczaja linie postaci y = %, 1€
Swn - SWn =
c) f(z,y) = (x+y)? ipodziat w, wyznaczaja linie postaci y = —x+%, jeL
Sewn — Sw, =
d) f(z,y) = /vy ipodzial w, wyznaczaja linie postaci y = —x + %, jeXL
S"Jn - Swn =

2. Zapisz calke iterowana podajac granice catkownia (uwazaj na kolejnosé!):

a’) dla czworoscianu C' o wierzchotkach (0,0, 0), (2,0,0), (0,3,0), (0,0,5)

bdf
[ff 9(z,y,2) dw
C

(w ukl. kartezjariskim)

= /] 9(x,y,2) dz dy dx

a”) dla czworoscianu C' o wierzchotkach (0,0, 0), (2,0,0), (0,3,0), (0,0,5)

df
J [ 9(z,y,2) de dy dz (w ukl. kartezjariskim)
Cc e

S —o

fffg(:n Y, 2) dw

a= b= c= d=... e=... f=
bd
b’) IS g(z,y)dw = [ [g(x,y)dydx (w ukl kartezjariskim)
1.2 _|_y2 < 52 ac
y\/g >x>0
a= b= c= d=...
b d
b”) i g(x,y)dw = [ [ g(rcosp,rsing)-rdrdyp (wukl biegunowym)
1,2 4 y2 <5 ac
yV3>z>0
a = b= Cc = d=...

¢’) dla zbioru C punktéw (z,y) kota o Srodku (%,0) ipr. %, dla ktérych a+y <0

bd

ff g(z,y)dw = [ [ g(z,y) dy dz (w ukl. kartezjariskim)
a c

a = b=... c= d=...

¢”)dla zbioru C' punktéw (z,y) kota o srodku (g ,0)ipr. g, dla ktérych o4y <0

b
=[] g(rcosp,rsine) - rdrde (w ukl. biegunowym)
a

“%&

ff g(,y) dw

b=... d=...



AMS3, k5, (A)

3. Niech S = {(z,,2):0<2<3—2%—4?}. Znajdz takie p € IR, 0

ze plaszczyzna z = p dzieli S na dwie czedci o jednakowych objetosciach.

(Przedstaw pelne rozwiazanie.) Prosze o samodzielna prace, bez elektroniki. (Punktacja: 13+13+14p.)
‘Podaj’ = ‘podaj, bez uzasadnienia’, po uproszczeniu do ‘eleganckiej’ postaci.

Tu jest miejsce na ciag dalszy rozwiazania zadania 3.



