ANALIZA MATEMATYCZNA 3. LisTA 11.

1. Wyraz calki we wspolrzednych biegunowych. Oblicz je.
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2. Zapisz f f s f(x,y) dw jako calke iterowana lub sume catek iterowanych w uktadzie
biegunowym i w ukladzie kartezjanskim:

a) S ={(z,y): vHHy* < V2 Az <0}
¢) S={(z,y):4<a®+y* <4y} d) S={(x,9):

3. Obliczy¢ objetosé bryty ograniczonej powierzchniami (gdy jest wiecej niz jedna,
to oblicz objeto$¢ najmniejszej):

b) S ={(z,y): 2*+y* <4z A|y|V3 <z}
lyl <z <4} e) S=10,1?

a) r+y+z=4, 2=y, y=0,2=0 b)) z2=4 22+’ =2
c) P2+ yt+22=22 22 4+9y>=22 d) 2z2=(x—-1)2+y% 2+2=5
e) z=a2+y? 22 +9y*+22=20 f) 2?2+’ =dx, 22 +y* =22 2=0
4. Wyznacz pole powierzchni
a) plata f(z,y) = %m% + %y% nad tréjkatem A(0,0), (0,1)(1,0)
b) czesci pow. z = 22 lezacej nad tréjkatem o wierzch. (0,0,0), (1,0,0), (1,1,0)
c) bryly V.= {(z,9,2) : 2>+ y*+5 < 2®+9*+2 <9} ) bryly 22452+ <9
d) czesci sfery 16 =224y +22 lezacej w walcu d’) 22 +y*=4 d”) 2?+y?= 4o
e) wykresu f-cji f: P — R, f(z,y) = ay/22 + 32
5. Znajdz p takie, ze objetos¢ B jest rowna 1, gdy B jest ograniczona powierzchniami
a’) 22 +y? =pz?, 2 =1 WsK.a),
b)) 2?2 +y*=pz, 2=1

a) 2’ +y* =22 2=p a’) mozna bez catek

b) 22 +y*=2 2z=p

6. Czy réwnolezniki: 0°, +45° dziela skorupe ziemska, (=sfere) na czesci o jed-
nakowych polach? A potudniki 0°, +30°, +60° ?

7. (Wypehiarika przed kartkéwka k5)
Zapisz catke iterowang podajac wyrazenia a, b, ¢, d (uwazaj na kolejnosé!):

a’) dla czworoscianu C' o wierzchotkach (0,0,0), (2,0,0), (2,9,0), (0,0,8)

2bd

fffg (z,y,2 = [[] g(z,y,2) dzdy dx (w ukl. kartezjanskim)
0ac

a=.. b= .. c=.. d=..

a”) dla czworodcianu C' o wierzchotkach (0, 0,0), (2,0,0), (2,9,0), (0,0,8)

906 d
fffg (v,y,2 = [[] g(z,y,2) dzdzx dy (w ukt. kartezjanskim)
0ac
a=.. c=... d= ..
b d
b’) S g(z,y)dw = [ [g(z,y)dydx (w ukl kartezjariskim)
{,C2 +y2 < 7 a c
x>0, y< _\/3 - X
a=.. b= .. c=.. d=..
b d
b”) I g(z,y)dw = [ [g(rcosp,rsing)-rdrde (w ukl biegunowym)
2+ y? <7 ac
z>0,y< -3z
a=.. b=.. c=.. d=..

¢’) dla zbioru C' punktéw pierwszej ¢wiartki, ktére leza, w kole o srodku (0,0) i pr. 9
i nie leza, w kole o rodku (2,0) i pr. §

b d
fcfg(xvy) dw = [ [ g(a,y) dy dz
b= ..

(w uktl. kartezjariskim)

a=.. c= ... d=...

¢”) dla zbioru C punktéw pierwszej ¢wiartki, ktére leza w kole o srodku (0,0) i pr. 9
i nie leza, w kole o rodku (2,0) i pr. §
b d
J[g(z,y)dw= [ [ g(rcosp,rsing)-rdrde (w ukl biegunowym)
C a c

a=.. b= .. c= ... d=...

(P)opPOWIEDZI do niektorych zadan z listy 11. (wg Maximy)

[ cos® pdp =sinp — Lsin® o+ C [sin® odp = —cosp + L cos® o+ C
1.a) Z(1—-cosl) b)2 ¢)3 d)2 e)3v2 g)27-9V3 h) 3
3.a)f b)ysr c¢)F d)¥r e) &F(10v5-19) f) ¢
4. a) HL2 p) L(5/5-1) ) T(37V37—1) d°) 327(2—+/3) d”) 16(r—2)




