ANALIZA MATEMATYCZNA 3. LISTA 6. na konwersatorium 12.11.2025

1. Znajdz ekstrema lokalne funkcji — a) f(z,y) = z +y — 4a%y?
b) flz,y)=e¥—z ¢) flz,y)=a’+y’+ay d) flz,y)=2" -y’ +ay
e) flo,y)=a?+ay+y>+ax—y+1 ) flz,y) =2°—x+y?

g) flz.y)=5—lal-lyl &) flz.y)=15—la| - lyll \
g”) flay)=0B-2>-y*)"  g”) flz,y)=(6-2>-1%
h) f(z,y)=5-|z|| W) flz,y)=y*+[5—|zl]] h”) flz,y)=y*+]5—|z]|

WskK. Poczawszy od g) nie warto uzywaé algorytmu (z hesjanem).

2. Podaj, w zaleznodci od wartosci parametru p, zbiér Enin (i Emax) wszystkich
punktéw, w ktérych f ma lokalne minimum (lokalne maksimum), gdy:

a) fxz,y)=+(z—p)?*+y* b) flz,y) =/ (2| —p)* + ¥
2?4+ y?—1 gdy 2P+ y?>1
c) f(fay)—{p_xz_yz gdy 22412 < 1

4z gdy (z,y) € [0,1)° 2

d T,y) = e z,y) ={x+y}, Dr=(-2,2

) ey ={ 4 S D el 0 flew) = o4 D= (22

3. Znajdz ekstrema lokalne funkcji — a) f(z,y,2) =zyz(d—x—y—=2), Dy = IR_,?_’
b) f(SL’,y7Z):JJ2+y2+Zz—.T—yZ C) f(x,y7z):a:(l—x)—y2+z(1—z)
d) f(z,y,2) =2 =2t +y' =y +20 =21 o) f(z,y,2) = (2P +y°+27=3)* 1
f) Dlaczego w e) Wolfram méwi, ze nie znajduje miniméw lokalnych?

X 3k Xk

ODPOWIEDZI DO NIEKTORYCH ZADAN (wg Wolframa

1 lok. ekstr. w: a) brak b) brak c) (—3,—3), max. d) (3,—3), min.

):
1

3
1 lok. ekstr. w: e) (—1,1), min. f) (37%/2,0), min.

3 lok. ekstr. w: a) (1,1,1), max. b) (%,0,0), min. ¢) (%,07 %), max.

3d) (0,0,0), min. oraz max. w 8 punktach (a, b, c), gdzie a? = b* = ¢ = %



