ANALIZA MATEMATYCZNA 3. LISTA 6.
1. Znajdz ekstrema lokalne funkcji — a) f(z,y) = = +y — 4a%y?

b) flz.y)=e"—= d) flz,y)=2—y’+ay
e) flz,y)=2+ay+y*+x—y+1 ) flz,y) =23 —z+y?

g) flzy)=5—|z[-|y &) f(ﬂf,y)=|52— 2] — Jyl| .
g”) flzy)=06-22-y") &) flz.y=06-2"-y)

h) f(z,y)=5-|z|| W) flz,y)=y*+[5—|zl]] h”) flz,y)=y*+]5—|z]|

WskK. Poczawszy od g) nie warto uzywaé algorytmu (z hesjanem).

c) flz,y)=2>+y*+axy

2. Podaj, w zaleznosci od wartosci parametru p, zbiér Funi, (i Fmax) wszystkich
punktéw, w ktérych f ma lokalne minimum (lokalne maksimum), gdy:

a) f(r,y)=+/(x—p)?2+y* b) f(z,y)=(z] -p)?+y°
2?4921 gdy 2?4+ 42> 1
c) f(x’y){p—xQ—yQ edy 22412 < 1

@) e = { 4 B VDY O s = o), D= (2.2

P edy (z,y) ¢[0,1)
a) f(z,y,2) =ryz(d—z—y—2), Dy =R}
) fl@,y,2) =a(l—=2) —y* +2(1—2)

e) f($7yaz) = ($2+y2+2273)271

3. Znajdz ekstrema lokalne funkcji
b) f(z,y,2) =2+ 9>+ 22 —x —yz
d) f(z,y,2) = 2? —at+y' =y +20 2"
f) Dlaczego w e) Wolfram méwi, ze nie znajduje miniméw lokalnych?

4. Opisz ekstrema lokalne funkcji g, gdzie:

a’i) g(w,y,z) = f(l',:l/) + (2 - 3)4 bi) g(SC,y,Z) = f(xay) + (Z—|— 5)3

5. Znajdz (chytrze) kres gérny i kres dolny wartosci funkeji na podanym zbiorze

i wszystkie argumenty, w ktorych te kresy sa przyjmowane
2.2
a) fa,y) =247 TV FTT R b) f(a,y) = [o—3|+ly—2], [-5,5]

c) flz,y) = m, R?> Q) f(z,y) = |z +y| nakoleo ér. w (0,0)ipr.9

a”) f(z,y) = \/952 +y? — 62+ 8y + 25 na kole o $ér. w (0,0) i pr.9
d’”) f(x,y) = 18z + 14y — 22 — y* na kole o ér. w (0,0) i pr. 9

X 3k Xk

ODPOWIEDZI DO NIEKTORYCH ZADAN (wg Wolframa):

1 lok. ekstr. w: a) brak b) brak c¢) (—%,—3%), max. d) (3,—3), min.
1 lok. ekstr. w: e) (—1,1), min. f) (37%/2,0), min.

3 lok. ekstr. w: a) (1,1,1), max. b) (3,0,0), min. ¢) (3,0,3), max.

3d) (0,0,0), min. oraz max. w 8 punktach (a,b,c), gdzie a® = b? = ¥ = 1



