ANALIZA MATEMATYCZNA 3. LISTA 7.
1. Znajdz kres gorny i kres dolny wartosci funkcji f na podanym zbiorze W i wszys-
tkie argumenty, w ktérych te kresy sa przyjmowane, gdy f jest dana wzorem
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a) 2%+ a2y — 3z, W jest ograniczony liniami y = 22, 22 =y — 3

b) ay(d—z—y), W = tréjkat o wierzchotkach (1,0), (6,0), (1,5) b%) W =[5, 52
c) 2z3+4x?+y?—2zy, W ={(x,y) : 2?2 < y<4} ci) W = {(z,y) : 22<y+2<9}

d) 2|+ (z+9)? +y, W = A(=1,0)(1,0)(0,1) ) W = {(z,):]y| <1~ |a]}

2. ZnajdZ sup f[D], inf f[D] i wszystkie argumenty z D, w ktérych te kresy sa
przyjmowane, gdzie D = {(z,y) : x +y <8 A x,y >0} i f jest dana wzorem
a) 2zy—z?y—zy? b)) 2xy+ziy+ay? c) In(z+2y) d) In(1+6x+y)

3. Znajdz wartos¢ najmniejsza, i warto$¢ najwieksza funkcji przy podanych warun-
kach oraz wszystkie argumenty, w ktorych sa przyjmowane. Tam, gdzie mozna zas-
tosuj metode czynnikéw nieoznaczonych Lagrange’a. Czy mozna to zrobié¢ prosciej?

a’) gdy2? +y? =4 a”) gdya?+y* <4
c) f(z,y) =zy gdy 227 +y* <4
e) f(z,y) =y gdy 2®+y* =32

) gdy 227 3y%=3

a) f(z,y) = 22" +y* +2y -3
b) f(z,y) = 2 +2%+y?/3 gdy 2%+y* < 36
d) f(z,y) =16—2%—4y> gdy 2'+2y" <1
£) fz,y) =422+ 3> + 3y gdy 222+ 32 =3
g) flw,y) =25 TV gdyary?=1 @) gdya™y?=9 g”) gdy a+y’=1
p) f(z,y,2)=x+y+3z gdy 2> +y?’=1iz-y+z=1

p’) fle,y,z)=z+y+3z gdy 2®+y*=11iz—-y=1

p”) f(z,y,2)=x+y+3z gdy 2> +y*=22 i s —y+z=1

a) flz,y,2)=y*+2% gy 2?+y>+22=11 y+2z=1

r) flz,y,z)=ayz gdy 2*+y*+22=1, 2+y+2=0

s*) f(z,y,2)=xyz gdy v+y+2=5, ay+az+yz=38

4. Wyznacz punkt plaszczyzny z = 0, dla ktérego suma kwadratéw odleglosci od
punktéw A;(5,2,1), Aa(7,3,4), A3(—3,1,2) jest najmniejsza.

5. a) Znajdz trzy dodatnie liczby o sumie 18, ktérych iloczyn jest najwiekszy.
b**) ZnajdZ dodatnie liczby o sumie 18, ktérych iloczyn jest najwiekszy.

6. Niech A(4,0,4), B(4,4,4), C(4,4,0). Na powierzchni 22 452+ 22 = 4 znajdz taki
punkt S, by objetosé¢ ostrostupa SABC byla  a) najmniejsza b)) najwieksza.

UWAGA. Podpunkty oznaczone wykladnikiem z sa nie tyle trudne, co zmudne (nieco).

ODPOWIEDZI do niektérych zadari:
4

1) inf f = 0= £(0,0), sup f = 32 = f(2,4) = f(~2,4)
. W W
1c%) inf f =0 = £(0,0), sup f = 97 = f(3,7)
w w
2a) inf f = —96 = f(4.4). sup /= % = f(3.3)
2b) i%ff: 0, sup f= 160 = f(4,4)
D
2¢) inf f = —oo, sup f = 4In 2
D D
2d) inf f=0,supf=2In7
D D
4. (3,2,0)



