Fantasmagorie?

| Na éwiczeniach:
wymy$l wlasne sposoby pisania takich wzoréw, jak nizej albo
modyfikuj (renewcommand) podany rozkaz rekurencyjny. |

1 Pierwiastkowce

Obrazek (niemal) taki, jak ponizszy, widzialem w podreczniku akademickim.

A=,|2+ 2+\/2+\/2+\/2+\/2+\/2+...

Ma co$ z fraktala; fragment jest ‘podobny’ do catosci.
To ‘podobienistwo’ mozna zakodowac:

(%) A=V2+A

Toz to rownanie, ktore nietrudno rozwiazac (zrob tol); A = 2.
W podreczniku dostrzezono co innego; rekurencyjng definicje ciagu:

(k) Api1 =2+ A4, A=1

W miare jasne jest, ze gdy jest on zbiezny, to jest zbiezny do rozwigzania
rownania (*), czyli do 2 (czemu nie do -17). W podreczniku dowodzono
(uzywajac indukcji), ze jest rosnacy i ograniczony, wiec jest zbiezny.

Dla Newtona celem byly rownania (trudniejsze niz (*)), ktore cheial roz-
wigzaé. Przeksztalcal rownania do (sprytnej) postaci takiej, ze mogt zoba-
czy¢ rekurencje jak w (**). Obliczatl kilka wyrazow (pod jablonia) i dostawal
przyblizenie rozwiazania rownania.



Dzis tak licza komputry, a my... mamy czas bawié¢ sie wzorkami:

Zad. 1. Oblicz B, C

B =,|2+3 2+3\/2+3\/2—|—3\/2+3\/2+3\/2+3...

C =42+ 2+\/2+\/2+\/2+\/2+\/2+. ..03-3-3-3-3-3-3

Zad. 2. Ktora z liczb jest wieksza:

D= |2+,|2+ 2+\/2+\/2+\/2+\/2+\/2+...

E= 242 2.\/2.\/2.\/2.J2.¢T

Zad. 3. Ktora z liczb jest wieksza:

1,1 1,1 1,1 1,1 1,1 1,1 1,1 1,1
F=\3t3 |3+3,|3t5,|2T32 2+2\/2+2 23y 2t2

a_ 3

2+ 3
2+ J
2+ 3
2+ 3
2+ d

2+ #3
2ty or




2 Ulamkowce

Juz starozytni dziwili sie widzac w ‘przyrodzie’ takie zjawiska:
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Oczywiscie inaczej je pisali. Dzi§ nazywa sie to utamkami tancuchowymi.
Wiele ciekawego potrafili zobaczy¢; np.
‘okresowe’ nieskonczone utamki tancuchowe sa ....

Zad. 4. Oblicz H, I, J



Nie bawili sie jednak takimi potworami:

Zad. 5. Oblicz K, L
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Zad. 6. Oblicz M
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3 Nawiasowce

Dla szosto, sibdmoklasisty:

Nip = 11— (10— (9—(8—(7T—(6—(5—(4—(3—(2—(1)))))))))
Nig =12—(11—- (10— (9—(8—(7— (6= (5—(4—(3=(2=(1))))))))))
Nig = 13— (12— (11— (10— (9—(B8— (7= (6—(5—(4—(3—(2—(1))))))))))
Zad. 7. Oblicz N7, Ns, Ny, Nig
Zad. 8. Oblicz Nio3, Niss, Niss, Nisg
Zad. 9. Oblicz Noy_1, Nok, Nopi1, Nojpio
Zad. 10. Oblicz N,,
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